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(REAL NUMBERS)» lJs| ہی‎ 





1عارف 
یں جماعت سآ پ نے کی اعدادکی دما کی تلاش کی اورخی ناف ےآ پکا ساب ہوا۔ اس ہاب میس نم تی اعرا وکا مطالع جاری 
وت جن کوتم شی تپ اعدادکی دوا ھتوی ات سے شرو اکر کے صے ال یی سیا ی مالک ڑم اورصرا بکا 
نیاوی ستل کے ہیں۔ 

فلی رس کا شیم الکو تم چیہ اک تام ےی ظا ہرسے بی اف رار ی قم تح ے جس کے مطال ن کی ثبت اعرا 
و کودوسرےشبت جع عرد ا سے اط ری کیا ہا لتاس ےک ٣با‏ نے او ہے دا سےبجھوٹا ہو ۔آ پ میں سے بہت سے 
ا سک وی بی مکی حیثیت سے ہی لے ہیں۔ عالاکنہ ینف کن اور با کے می ںکائی آسان سے بج اعدادکی بھی 
صوص یات ےا اس کے ببت سے اسقعمال ہیں ۔اس میں سے چتدی کے ہار ےم ہم اس ہاب میں معطا کر بی گے 
او رخا ی کور سے اس کا اسم ل ہم دوشی تچ اعرادکا[ واضعاف تل شر رک٥10‏ ] معلوم ر نے ینکر کے 

دوس رک رف اب کے پنیا دی مت ےکا صن شت م اعدادکیضرب سے ہے۔آپ بم سے ہی دائف ہی ںکہ ہر ایک 
م رکب عددکوای یصو طط رہل سے مفرداعداد کے اص ل ضر بک کل میں کا رکا جا سکنا ہے ۔ ری ھرتقیقت بی سا بک 
نیاوی مستلہ ہے ۔ بین یکی کن اور بیا نکر نے یں کان آ سان ہے ۔اودر ہا شی کے میدران بی اس کے دور ری اور اتم 
استعالات یں تم اب کے بذیادگی مت ےکا استتحال دو اہم استجالات می کر میں گے۔ ا می اعرا رک خی ربا تی یکو 
اب کر نے میں ال کا اتا لکر یں کے مم سکا مطالحہآپ نے نویس جماعت می سکیا ے_ کے 3,۷2 اور 5ہ اور 


خا ]اس کا استتعمال ہے جا کے کے ل کر میں کے ےکک تا عرو (0 ۶ 4 کاعشری اطبار ے اورک یحم اور 
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- رای 
: زیڈ ٹک ۱ : ۰ 
گرا ری سے اورایما تم ٣‏ کنب نماو کے ف روا ج ا ے ضر کو وک رک کر کے ار پ وکیل کک و کے مضرداجزاۓ 
rT‏ 
ضر ےش ری پیا کے بار ے ںی بات بے ہیں۔ 
آےے اب ہم ا کے مطا لے ےکوش رو کر ے ہیں۔ 
12 لیک بی ما وہ (Euclid's Division Lemma)‏ 
مت رر چ و یلوک می (6 21ن kاو۴)‏ فور جج + 
ایک تا ج ایک رک کےکنارےانڈڑے با وا جار ہاتھا۔ ایک بیکا رآ دی یں کے ب کر لوو یکا مکی تھاء ا تا ج 
سے بدکلا یکر نے لگا جس کی وچ سے دونوں کے درمیان مع اشرو وکیا ای نے ا سوک ر یکوجنس میں انڑے تھے مین پر 
کیک دبا ء جن سی وج ےتاج کےا ر ےا ےلوٹ کے متا ج نے بیخیابیت سے التیاک یکردہ ا ںآ وی سے اس کے انٹول 
کے بے دلوا ے٤‏ تیا یہت تا جر سے اوی ےکا کے کے ان ےلو ے اس ےم درج ذ یل جوابات د ےئ : 
اگر جوڑوں میں گنا جائر تو ایك باقی بچے گا؛ 
اگرتین تین کر کے گنا جائے تو دو باقی بچیں گے ؛ 
| گر چار ءچار کر کے گے جائیں توتین باقی بچیں کے ؛ 
اکر پانچ پانچ کر کے گنے جائیں تو چار باقی بچیں کے ؛ 
اگرچھ چھ کر کے گئنے جائیں تو پانچ باقی بچیں گے؛ 
اگرسات سات کر کے گے جائیں تو کچھ باقی نہیں بچتا: 
ری رک سس 50ا سے نات ا ے نہیں کار 
تا سے انس ٹوکری میں کل کے انڑے تھے؟ آ ہے ہم ا کی کوک کر ےک لوش کر کے ہیں مان کے انو ںکی تخراو 
سے کی کے مطا بن * 1505 ےکم سے با برابر: 
اکر سات سات می ل کے ہیں نو ہے باق ہیں بتنا جن س کا ا بک ز بان س مطلب ے0 + SPU «a = 7p‏ 
بی عددے۔اگر چ ےکر ںاہ + a= 6q‏ 
اک باج با کر 4ب بپتاے ءا کو کے زں ,4 + 5 = 6 چہاں ٦‏ کو بی مرو ے_ 
اکر ھا رپا دک ےی 3 باقی بت اے ا س کا مطلب ے3 + 4s‏ = *جہاں کون ی مرو ے۔ 


٭رام ال اور ویر خضرت مرو ی ربات! J (Numeracy Counts)‏ شا مل می 71 بر چد یر کل ج۔ 
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سا 3 
اگ رین تین س تو ددباقی با ے ا کا مطلب ے .2 +3 - چہاں: کون بی صردے۔ 
اکر جوڑوں میں کن ہی تو ایک ہا بنا ےا کا مطلب ے,1 + ر2 - جماںں کو ی مردے۔ 
شی پر عالت میں ہمارے پا موتا سے اور ایک شب تک عرد 6(جھاری مقال مج نکی ترس پالترتیب 
7 8ں ج کو شی مک کے باق( جماری شال س ۲ پا رتب ے 4۹۰0ء3 2ء اور 1ے ) جا سے بوا 
ےل ہم الیس ساوت ںککت ہیں ہم اقلی ری ےش یم کے معاو ہکا انتما لک ے ہیں جومستلہ 1.1 یی دیاہواے۔ 
ایس تم ابی کیک طر فآ نے یں کیا آ پکو ید اناز و ےک ہآ پ ا کولس ط رح لک میں گے ؟ ہاں ! یم کے 
ا لے اضعاف رو رک کے )جو تام شرطو کوت یکر ہی ا کی پر سے ا سکومعلوم ہوا کہ اس کے اس 
۵9ھ ے ے۔_ 
اس با تشو ںکرنے کے ےا نید ایکا ماو کیا ے۔ مت درج مج اعدادکے جوڑوں و ر کے 
20,4 ;5,12 17,6 
جا اکم نے کور وبا لقال می کیا ای ہرایک کے ے لے مندرج رڈیل ن (×0 ذ٥×‏ کلیھ کک یں _ 
(17 ک6 ےم نے ہاقی 5بتا ے) 5+ 6×2 =17 
( نی ےکرک د1ب د سے ب اے) 5+ x0‏ 5=12 
( ہا 20,4 ں5 ترجا ا ے اور بای نیش تا ے ) 5+0 ×4 =20 
آجت٤‏ انور کی جو ڑی کے لیے پیل اعداد اود لے ہیں جودر نج ذ تاق ( ادات )کوک کرت ہیں۔ 
a=bq+r,Osr<D‏ 
وٹ کی کہ و یا م صفرچھی موا ے۔ 
درخ ذ ی شت اعدادکی جو ڑ یاود ط کے ےپ اورم معلوم کر ےکی کوش ہو ںی ں کر ے؟ 
(i) 10,3; (ii) 4,19; (iii) 81,3‏ 
کیا آپ نے بہ باتو ٹک کہ و اورم کیت ہیں ؟ ی صرف اللے چ امراش جوشرط bq +r‏ = ا 
جیا0 رأ >> ۶ > 0پ نے بی سو سکیا موک آپ ات الوں سے جو یٹیمک رد سے ہیں ا یک یدوس ری شکل سے 
اور اعراد و اور پا اتیب نار مت اور با یکہلاتے ہیں الس کا یک ری بیان رج یل ے- 
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ری 
مسیلے 1.1: ( ار ںکی یکا معاونہ )ی اور TE TE TEE,‏ 2ت 
a= bq tr J:‏ ج بکہ ط > > 0 کو یکر ے ہیں_ 


اس نت کا اکشاف ببت کے ہو چا تھا مان سب سے پییلہ ا کواقلی ری کے عتا ص رکا ب 1ل ایس ر با رفک گیا 
| فلییں یی الوم کش دال معاون ے۔ 


لوم أن وا اقراما تکا وسال ے ج کی ستل ےک لکا 
ریقف راپ مکرتاے۔ 
نظ الک وم نو یں صد و E‏ 


کے نام سے اخ زکیاگیا لے د و رتیت لفظط ابرا کی ان یکی 
کی ی کاب حاب ا اوالقابل ہے اخ زک اگہاسے۔ 
معاون ہ ایک الما ثابت شدہ بیان سے جس کا استتما ل ی 


٠‏ لو فو ا 6ار 
دوس ر ے با نکوغا بب تک نے می ںکیاجا نا ہے گرا٠‏ ن موی 7 97و 


(C.E. 780 - 850( 





یرس کا جم الوم دبے ہو ۓ .22 اعراد کا[ اعاوا کر شت ڑک (۴ 1 معلو مر ےک ای کیک ے۔ 
اد سی ےکردوشب تچ اعدادہ اور دا اع کشم (HCP)‏ ددسب سے ڑ اٹ دہ ےج ہ اور رز دوفو ں یی رکرتاے_ 

1 یئ وکت ہی ںک لوف مس ط ر لکرتا ہے۔اس کے لیے م یک مال مت ہیں مان میس جن اعداد 445 اور 
642 او َل ملو مکنا 2ے بے عوسی 455 ے تروع اکر تے ہیں ء پچ چم ا لایرس کے معا وہک 
ا تھا ل لر نے ہیں ۷اس سے یں حاصل موتا ے 

420+5 = 455 
اب مسوم علیہ 42 اور بای 35 ور جج اورمندرجرذیل جاک کر نے کے لے یم کے مما وکا استعال کے 
351+7 > 42 

اب مسوم علیہ 35اور باق 7 فو ری اور0 +×33-7حاصس کر نے کے یھتیم کے ماو کا استعال کے نوف 

کی ےک باقر (0) وکیا ے ای کے 2 ا بڑھ کے م وی کے ںکہ 455اور 642 7[ ما انم ا 
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تل سا 
مرعلہ موم علیہ ےی 7اس گی تد انآ پ 455 اور 2 کے تام اجزاۓےضر ف کرت بن اک رکر کے ہیں ۔ بیط ر تہ 
کس لن ےکا مکرتا ہے؟ پعن در ؤل ل ٹم کی دج ےکا ھرکرتاے۔ 

اس لآ یئ ایر سکیا یم کےالک وف مووا سح طو ر بیا نکر ے ہیں۔ 

دو مثبت صحیح اعداد اور 4 کا مشترك عاد اعظم معلوم کرنا ہے جبکه 8ء ہم 
مندرجه ذیل اقدام اٹھاتے ہیں۔ 
ٹرم1: اورا اقلی ری کے یم کے موا و کا استعا لیے ءا سط رح یی مل اع رادو اور رای لے ہی ںکہ 


4إ > س > ۲۰0+ c=dq‏ 


ترم2: گ0 = ٣‏ ہواورل ہے ےاورل کا ما امن شر رک ے۔اگر0 + ر اور شیم کے موا و کا استعال کے 
ٹرم3: اق رمو ےکک ا سن لوچا ری ررکیے :اس مرل توم عل مور مامش رک ہوگا۔ 

پیا لور کا مک رتا یوک 7 9-107 ) 1107 جچہاں علاصت(9) 1107ء یہ ء اور کے1107 J‏ 
شال1: اقلیرں کے الکو مکااستعا ل کر 2 05 اور 1257 کا اوا کشت رک 1C۳‏ )علوم کے _ 


ٹرم1: کوت 4052 < 12576ءم 2 اور 12576 م کے مووک استعا لک ر کے یں 


0 + 3 ×4052 = 12576 مال موتا ے۔ 
رم2 یوک با 0 420 ھ40 اور 420م کے مھ و کا انتما ل کر کے یں 
2 + و × 4052=420 ماگل ہوتاے۔ 
رم 3: م نے متسو علیہ 420 اور سے باق .272و رکرتے ہیں اور تیم کے معا ون کے استعا لر کے 
8 + 1 <272 = 420 ماگل ہوا۔ 
کھم تن امم 2ور با 148 رک نے ہیں اور یم کے موا وک استتھا لک ر کے یں 
272-4 ماگل ہو تاے۔ 
تم نے مسوم علیہ 148 اور باق 124 غو رکرتے ہیں او یم کے موا وکا استعا لک کے یں 


148-124×>1+4 ہنا ے۔ 
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6 ری 


تم توم علیہ 124 اور سے با24 غو دک ے ہیں ءاو رش یم کے مھا و کااستھا لک ر کے یں 
4+ 5 ×24 = 124 پمال ہوتاے۔ 
اب تم توم علیہ 24 اور تۓ با4 کو رر کے ہیں ء اور سے معا ونہ کے استما لر کے میس 
24-40 ماگل ہوتاے 

اب باق مرم وگیاء ا ے مارا طم پت( الوم ) رک جانا ہے۔کیو ںکہ اس مرعلہ شوم علیہ بے 12576 

اور 4052 کا 1107 ۹ ے۔ 
لوٹ کہ (124 ,148( HCF 04, 4) = HCF (124, 24) = HCF‏ = 4 

- HCF (272, 148) = HCF (420, 272) = HCF (4052, 420) = HCF (12576, 4052). 

اقلیر ں٤‏ می کا معاونہ تیضرف ب ےاعرا رکا 11C‏ جا اک مشت رک معو م کر نے میں مفید ے بللہ سی الک رٹ مکی وہ 


ریاس 
1- ایر کا جم مواونہاورالکورم ا ی ط رح سے پا جھ مر بوط یں لوگ اک مھا و کوٹ یکا الوم کے ہیں۔ 
2 مالا ںکاقلیر ںی یلکوت صرف شت جح اعداد کے سے میا نکیا جانا ےلان ا سک تس کس کے ملاو وتام 
جن اعرارتننہ + ا کے ےکر کے ں٢‏ ای باب میں تم اس پیلد ےئو رکد ں کی گے۔ 
اعراوکیقصوص ات معلومکر نے کے لے افلیریس کے م کے مھا ودا الو رخ مک لف ط وق ے استعال موتا ے۔ان 
یس سے یھکل میں د لیے گے میں ۔ 
شال 2: دکما پے کے رشت خت مد2 جیما وتا ہے اور رشت طا عرد +2 یما ہوا ہے چہاں ‏ کول عدد 


۔_ے-۔ 


ت٠‏ ان لیے ھکل شت مرد ے اور 2 = دا جب افل یی کے الوم کے مان ر + و2 - تح 
ا اء کے دموا ےا + ود ىإ a = 2q‏ 
اک ر200 جیا سےتب 6 ایک جت عرد ے۔ مز یرای شت مرو ی لو جفت موتا ے باطاقی ۔اس ےکوی 


بھی شتا یعدد :20یا اتب 


شال 3: ا + 34g‏ + و+ ییا وتا ے جال و کو صردے۔ 
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سا 7 


گل : آ ے شروعاتا لن ےکرک ے ہیں جہاںہ شت مان مرد ےم اور 4 ۔ ز یی مالک وٹ مکااستعا لر ے ہیں 
کوک 4 > × > 0 من بای ہی10 2اور3 
یی وکا ے و4 یا 1+ و 24+ پ4 3+ 4+ ہاں ۾ خمار عتمت ے _ 
a‏ + 4 یں ہوک کیوکنہ طاق ہے( کیرک ددفوں 2 ےم ہوتے ہیں )اس مل کوٹ یبھی طاق 
عرد 1+ (4g‏ 3+ و 4 جیا وتا ے_ 
شال 4 : ایکعلوائی کے پا 20ھ کاجوکی مرن اد 130 بادا مک برثی ہے۔وہ یرٹ یکوقطھاروں یں اسر کان چ ہتاے 
کہ مقطا رس بر ٹیک تخا وکساں مواو ر ےک اکم ےکم رق استعال ہوا س قم کے لئ روا رس شی برفیاں ہو ںگی؟ 
کل : اس علوم ہہ 8 ی وخیاکی برد سے لکر سکت ہیں کان ا کوت طور کے کے لے م 
(130, 420 کا عاو رمضترک معلو مم کر سے ہیں ۔اس طط ر سے اس سے ہیں ہرقطاری موجود رن کی ووا متخاو نکی 
شش سک وج ے قطارو ںکی ترام ےک ہد اوی چالت فلس کا رقم ےکم ا ستعمال ہوا _ 
1ے ء اب افلیرس کے الکو رع ا استعال ع محلو کر نے بی سک تے یں ءجعاارے پا کے 
0+ 3 × 130 - 420 
x 4 + 10‏ 30 = 130 
x 3 + 0‏ 10 = 30 


ال 130/91420 HCF‏ 10ے 
اس طرح ے لوا دونو ں مک برفیو ںکی 0 کی قظا ر ہی :نات ےکا _ 


1.1 
1۔ لی ںی یم سے الک وت مکواستجا ل کر کے من ر رج ف یی کا 1103 علوم کے _ 
(¡) 135اور225 (نه) 196اور38220 (ننذ) 867 اور 255 


2 دکھا بے کےکوئ یبھی شبت طا ن عرد 1 + 3۰64+ 56۹+ 6۹ یسا جہاں وو سدے۔ 
۹ ایک پیٹ میس 616 ارا دک فو نج ےکی د کو 32 افرا د کے ایک فک بنیڈ کے کے چلنا ے _ دونو کر وہ کو 
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کا مو ںکی کیا ںتدادیش مار جک رتا ےکا مو ںکی دو یی سے بی تح را علوم نے جس میس ددمار کر کے ں؟ 
4_ اقلیریں شیم کے مواو کا استعا لک کے لھا ےکک شت جح عددکا رع بات 3 یا 1+ 3 کی شک کا ہرک 
mU‏ کول ی عردسے۔ 
(اشمارد: مان کے کوئی شت عرد ےک یہ 134 + 30ا2 + 4 کک ل کا ہہوگا۔ اب ان س بکا مر 
ا لیے اوردکھا سے ےک یبھی شت عد دا مرل 3m‏ إ 1+ 10ے کک کا ہوگا۔ 
5 یت کے سا اتا لک سک ےکی ی کت س ورف ددا 6 کی 
شک کا ہوک _ 
3ا ب کا نیاوی مل 
سابقہکلاسول می لآ پ دک گے ہی ںک یس کی لی عد وپ اس کے مفردا جا سے ضرا یکی کال می کیہ کے ہیں ؛مشثال کے 
طور یر 2 = 2ء 2 × 2 = 4ء 23 × 11 = اورا گ ےتک ہآ سے اب ت ی ع رولو ایک دوس ر ےآظر ہے سے د کے ہیں من 
کیا کی بی عدواومفرداعدادکی ضرب کے ذر لع عاص کیا جاسکنا سے؟ 1یئ و کے یں ۔ 
مشرو اعراو کو کی وع کے کے 2 ,3 ,117و 23ء اکر م ان یس ہہ یا قام اعدا وك یضر بک ر میں :یس میں 
اعدادیگمرارکیکوئی یرٹ ہو او تم شبت م اعدادکا لیک بہت بدا کے لکر کے ہیں (درتقیقت لا جدود ) آ سے ان 
یل سے پر رست مت رر وز TE‏ 


6ت 3731710170099 501۴231 
2 = ڈوو ڈو 1066 =1123 x33x7‏ 
وره 12 11×23 ×3×7× 22 


اب فر لکر ےکآ پ کے شر داع راو کے مو ٹیل قرا مک نمفرداعدادشائل ہیں ۔ الس وص کےا ت کے بار ے میں 
آ پکاکیاانراز ہے؟ کیا ای مل وو اعدا ہیں پالا حر ود درنقیققت اس می لام رودمف رداعدادہیں۔اس لئ اگم رم ان 
تام مغرو اعراداو ران کے ترا مام کل ضر بوں رتل کم یں اب سوال ہے پیا وتا ےک کیا ہم ا یط راہ ےا م رکب 
اعداداگی اکر کت ں؟ آ پکیا سو ہے ہیں ؟ کیا آپ بیس تے ہی ںکہ یک ایامرلب عرد موسلا ے جومضرداعدادکی 
وو ں (۲ 0٣۷۰‏ 2 )کا اگل ضرب شہہو؟ اس سے کم ان سکا جاب ولآ سے شت جن اعدا کے اجزاۓے ضر :نا میں 
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ین اس یل جوم ےکا ا سکاب سک ہی ۔ 

ھم اہ ا ۓے ضر پی کے درخ تکا اتا لے ہیں شس سےآپ سب پیل ہی سے واقتف ہیں ۔آ ےکوی بڑاعدد مان 
32760 لے ہیں اورا ی کےا ا ےۓےضر بی معلوممکرتے ہیں جیاکہذی لکل میں دکھااگیاے۔ 


×5 
2 
اسر ےم نے 0 کے ہز ا ےرل غر داع راو کے حاص لضرب 7×13 Ux‏ 
میں معلوم یی تن 13 < x3 x5 x7‏ 23- 60 یی مفمرداعدادکیقو فوں کے مال ضر بکی کل ےآ ے ایک 
دوسراعدد لیت یں گے 123456789 الو 3607 × 03 × 3ک اھ کے ہیں بے کآ پکوجاج اکنا ہہ وکا کہ 
3 ور 3607 قرو ں !(ا ںک وآ پ خد ووسرے بہت 7 اعرا کے ےی سے )ان ےت ان کب 
Conjecture‏ تاس ) حاصل ہوتا کہ ہ رع رکب عدردکومف رداعدا وک قو تڑں کے ےل ضر ب کی کل یں کی جا سات جس 
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یقت بیان ہے اور اس کم حا بک نیاوی ستل کے ہی سکیونک ہچ اعراد کے مطالعہ کے لے ایک نیاوی حشیت 
ہے۔آ یے اب تم کی طور برای ستل رو بیا نکر ے ہیں۔ 
مل 1.2 lz‏ کا Jol‏ مہ (Fundamental Theorem of Arithmetic)‏ :رمک عردومفرداعراد کے 
اص لضرب اج ا ے ضر ی کی کل میس طا کیا ہا تا ہے اجا ے ضر لی س( کیل ) ا نہ رمفردہو ے۔ لی 
مغر واج ا ے ضر کی بف ہو۔ 

حاب کے نیاوی کے کے مطا لی ہرم رکب ع روک ومغ ر داع راو کے م اکل ضر بک کل میں طا کر کے ہیں _ و رتیت 
اس ںی زیادہ اک مت ےکی رو سے دپے ہو ےی رکب عرو کےا ا ے ضر بی ایکوش( نرو )طروت سےمفرداعراد 
کے ماصصل ضر بکیشکل میں بنا نے ہا کے ہیں سوا سے ا ت تیب کے ٹیں مفرداعدادوائ مو کے ہیں شی کی کی و بے 
ہو ھ رک بکو ایک او صصرف ایک نک ط ر لق ے مقر داع را کے کل ضرب کے طور اسا ہا سات ےج ال 
کےمفرداعدادکی تر تیب برو رکد ں کر کے مقا ل کےطور 7> 5 × 3 × داور 7×2 × 5 × کو ایک تی کے ںا 
اس کے علادواورگجیکسی تر تیب میں ہوں _ ا کیش تکوم ترچ زب ل کل ٹیس ییا نکر تے یں ۔ 

طبعی اعداد کی مفرد اجزائے ضربی میں تحلیل منفرد (ایکتا) ہے سوائے اس کے 
کے 

موی طور پر ایک دہ ہو کے رکب عد + کے م اجز ا ے ضر ی ملو م کے ہیں ,م ۔.۔ رم = د جال رم 


سیل 1.2 کا معادل بیان سب سے سے افلیرس کے عناص رک کناب ×1 بی وضو 
4 کےےط و بر یکا رڈک یا گیا ے۔ لع میں اس اب کے فیا دی ستل کےطور بر جانا 
ماک لان اس کا پا 71 شموتکار jJ‏ رک گال (د:ددہ (Carl Friedrich‏ 
نے J_l SS Disquisitiones Arithmeticae‏ کاک ا کے 


کےطود پر جانا جانا سے اورا کا نام اھ اتک کے ونیا کے 3ڈ ےر کی وانوں میں 
ش ل تا س7ر E‏ ک لء نیشن (Newton)‏ اور ارشمرں (Archimedes)‏ 


وغیبرہ۔اننہوں نے اتی اورریاصی میں نیاوی تعاون دیاے- کارل فرٹررکگاں 
(1777-1855( 
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تق اوداد 11 
ہیں جو بق مون ترتیب میس کے ہیں ی رم ک . . . کرم > اکت م مسا ں مفرداعداوکو ملا یس ہیں مفرداعدادکی 
توت مال موی مال کےطور ر 

32760=2x2x2x3x3x5x7x13=2 x3 x5x7x 13 

جب تم نے ایک پار ےکر لیا کے تیب یڑک ون ہوگی تب و وط ر یں میں سے عرد کے اج ا ے ض بی نہیں کے 
منفردہوگا ساب کے بذیادکی سے کے ر اک اوردوسرے می رانوں یں بببت سے استعال ہیں ۔آ یئ شالوں نو رک نے ہیں۔ 
مال 5: اراد ہ4 فور کی جہاں ایی ی عرد ےجا می ےکآ یا ہہک یکول ایی قد ر ےشن کے ےب کااخظام 
سس 
گل :اکر عرو 4 مس یبھی کے لیے ہند ےر تم ہوا ےب یہ 5ے م بوک ینیب مضراجزاۓ ضر یں مفرریرد 
شال ہوگا لکن نہیں ےکیوکلہ ۰-۴ اس ےہ کا مغرو جز وض ری 2ے ۔ ای لے ساب کے بی دی مک ےکی 
انراد یت سے ہے سے ہوجا نا ےک '/پ کے مفمردا زا ے ضرف یس 2 کے علاوہکوی ووس رامغ روع روک ہسے۔اس لئ ال کو 
کک ی عرد کد ےجس کے لئ ۷ب ہند یف ینم ہو۔ 

سابقہکلاسول مم لآپ بڑھ کے ہی سک حماب کے بیادئی مت ہکو استعا لکر کے دو شت ی اعرا 10 اور 
۷ بعلو مم کیا ہا نا سے نیبم اس مل کے بارے .یں بیج جا نٹ یں ے۔ 

سط یتو مسف روا ڑا ے ضرف کا ط ر یکی کے ہیں ۔آ ہے ایک مال کے رہ ا سط رتد ہراتے ہیں۔ 
شال :6 مفرداجز ا ے ضرف کے ل ربق سے 6 اور 20 ک14- ]اور 10 اوم کے _ 
کل :مار ے پا سے اعر 7ئ اور ایر 2= 5× 0= 20 

آ سپ معلو مر کے ںمہ 6,20(=60) 1107ء دے اور 60 = 5 × 3 × 2 ×2 = 16001 بجی اکآ پسابقہ 
کلاسوں کر کے ہیں 

ٹوٹ مج ےک2 = (20 ,6) ۱1C۴‏ اعد اد مو جود راک شت زک فر وا ج ا ے ضر کال تو کا “لضب 

LCM )6, 20( = 2×39‏ اعداد یں شائل ہم ایک مغرو اڑا سے ضرف یک اکم قو کا اکل ضرب۔ 
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مرکورہ پالا شال ای فل ہوگاکہ 20× 20(=6, 6( LCM‏ ×(6,20) 110و یقت م صر ا کر 

ت ہیں ی رک اعات اوو 2ء × (a,b) × LCM (a) = a‏ 110177 ا اتال ےم دو 

شت اع داک۷ محلو م کر کے ہیں اگ رہم دونوں شت اعدرا وکا ع 1 یل بی معلو مک کے ہوں _ 

مال 7: مفرداجز ا ےر کے بے 96و 404 C۴6‏ معلوم کے او ربچ )0۳ بھی معلوم کے _ 


گل :6 اور 04 کےمفرداجز ا ے ضر ےی تاے۔ 
1× 404=27 ,3× 2= 96 


ا لمۓ ان دو اعارک -4HCF‏ 22 


96x404 96x404 
HCF(96,404) 4 


شال 8: مفرداجز ا ےض ری ےط ی وا تھا لک کے 726 ور 120 گا ی٥1‏ اور LCM‏ معلوم یچ _ 





مز يړ 9696 = = LCM(96,404)‏ 


کل :مار ےا ے۔ 
6=2x3,72= 23 ×3 120 = 23 ×3 X> 5‏ 


یہاں 2 اور '3 ہش زک اجز ا ے ری 2 اور 2 کی ارتب اص( سب ےچھوں )تو فی ہیں _ 


اس ےء 6> 2×3ے اور !2= )72,120 H@F(6,‏ 
اور ا5 مفرداجزاۓےضر ی2 , 3ور 5 بارتب ا قو یں ہیں جوتون اعداد یں شائل ہیں- 
اس لے ء 60 ٢67 0m‏ 


ر ارک :نو ٹک ر10 :1.634)6,72.× (120 ,72 ,6( 7107 120 x‏ 72 × 6 انس لین اعرا وکا کل 
فرب ال کے 1C۴‏ اور CNM‏ کل رب کے رایرک سے۔ 


ٹن 1.2 
1 مت در چ ؤل راہ عر وکوا کے مف روا ڑا ے ضر لی کے مکل صرب کے طور کے _ 
429 جم 5005 (i) 140 (ii) 156 (iii) 3825 (iv)‏ 
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-6 
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13 


مٹررجرڈ ل6 اعداد کے ج و ںکا :110 اور C1‏ علوم نے او تقد ان ع کہ 
روأول اعدا د5 حاص لضرب = 1107 LOM x‏ 


(¡) 26اور 91 (¡) 510اور 92 (ننق 336اور 54 
مروا جا ے ضرف کر رت کے استعال سے ندرج ؤل امر اد6 ,]اور 1107 معلوم کے 
(0) 12, 15اور21 () 17 , 23اور29 (ذن) 8 , 9اور 25 


دوا 9 = (657, 306( 1107ء )657 ,306( LOM‏ معلوم چ _ 

ا ا 6 کی عد کے لئ نر رم موتا ے۔ 

شرن ع ےک کون 13+13 × 1 یور x 6 x 5 x 4 x 3 x2 x1+5‏ 7 رکب اعراو س _ 

کیل کے ایک میدران کے ارو ں طرف ایک دائری راستہ ہے سو نیا میا نکا ایک چار کے میس 18 ممت میتی 
ہے جک دو ایک پر 12 منٹ میں بیو زار لیا سے فرش مکی کہ دوفوں ایک مقام سے ایک بی سمت میس ایک 
ونت چنا ش رو کہ ے ہیں _کتے منٹ بعد دو دوفو ابدائی متام ےدوپ روش کے _ 


4. رن گن اعرا و نظرغانی 
نو یں کلاس می ںآ پک وخی ران اعدا داور ا نکی تحصوصیات سے متحار ف کرای گیا تھا آپ نے ان کے وجو د کے ہار ےس 
مطال کیا اوآ پ نے بیجھی سیک اکس طرںح دوفوں نع او ری عق اع رادل ری اعرا ری ی ل کے ہیں ۔آپ نے 
خی نا اعرا وکا عر دی خط ب پلا ٹکرنا کی ییا سکن ؟م نے باب تنم ں کی اک خیرناضقی ہیں _ا کش میں ہم ہابت 
کی کہ 5ل , 3 , 2 اور وی طور پر وہ رق ے جہاں م مغرو ہے ۔اے نموت میں تم ینس ایک مت کا 
اتا ل کر ب کے وہ ےا بک نیاوی سل 

اد کی ےک ایک عرد و٠‏ خی اط اعداوکہلا تا ےاگرا کو کیشکل میں کہا کے جہاں راودو ع اعداد ہیں اور 


0 نیب رناضض اعدادکی یوما لیس ینس ےآ پ بل ی واقف ہیں۔ 


ا و کک ہہ ں۴ دم 


۷/۵ 
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ال سے پیل کہم میخا ہم تک ی کہ 2 خی ناش ے ہیں ایک ےکی ضرورت ے جب تو تک فیا دصاب کے 


یا زی سے 
مسل 1.3: مان کے دزایک مفردعددے اگر م برض کوت مک رتا ےجب م ےکی یمر ےکا جہاں اک شبت کن 


عرر-ے۔ 


4د وت :اع کے 7 ےش روا ج ا ےر ف من درج ذل ہیں- 


اررےۓ (DPS PDD) DP,‏ 
اب“ می دا ہوا ےک ہک ای مکرتا ے۔ ای ے اب کے بنیاو یس کی روس مہ پد چا سے 0۔8 کے 
مفرداجزاۓ ضر یکا ایک ج ےکن اب کے بنیا وک مک ےکی اتراو ی تکواستعا ل کر کے ہم بد کچھ کت ہی ںکے ہے 


:کیرک رتا سے 

اب جم 2ک کوغی راس غاب تکمرنے کے لے تار ور 

ال مو تک ہناش کیک پر ہے اسےتضا دک موت کے ہیں (ا کی کیہ س صمل ے یا نکیاگیاے ) 
سیل 1.4: 2ہ رن ے۔ 
شھوت: ہے فرخ کرت ہی ںکہ کہ اطق ے۔ 

ای لے رح اعداوماورو(0 ب و محلو م کر کے ہیں چیہ = ۷2 

ان یئ اور ہشیش ایک کے علادہکوئی مشت رک جز وض ری ےت ہم ا شت رک جز وض ری ,ھ2 کک ۷2 
ا ےل 


J (Coprime)3 یر‎ bıla 
کو ےرہ‎ 


٭ پاتا کے نقط نظ رےکہیں سے۔ 
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دوپوں طرف مر عکرنے اوردوپارہ تیب دن یں اکل موتا ےہ = 22 سس لئ 2ء یڑ وی مکرتا ے۔ 
اب مل 13 کی روس کے ہی ںکہ 2 یہ کش رکرتاسے۔ 

اس لے ہرک کے ہیدہ یج مرد کے ےب کج رک ہیں ما ے 4 = خ2 نی 262س تل 
ا ں کا مطلب ےک 2 ےط کوک ی ی مکرتا سے اس لئ 2 می ہکوچھی شی مک ےگا (دوبارہ متلہ 3. 1کی رو ےجس مس 
2- م ے )اس ےہ اور ط میس 2ایک شت رک جزضرلے۔ 

من تاد ےکیونک م نے مانا تھا کے اور دائیس 1 کے علا و اوی مشترک جز وض یں ے ای تاد ے ہیں پت 
چنا ےکم نے جو مان تھادہ خا تھا مت یک ۷/2 نا ہے فا ے۔ 

اس لپ یی ہکا لے ہی ںک 2گ غر سے 
شال 9: اکچ دہ خی تالق سے 
گل : نے اس کے غلا فش ے مٹیا 3 ê i‏ 

نی تما ہے اعدادہ اور محلو م کر کے ہیں ن کے لے 0 + جا ہو 

ان یئ ہاور جا شی 1 کے علا وہ ایک شت رک جز وضرپی سے او ہم اس مر رک جز وضرف سے شی مکردتے ہیں اورفرش 
کے سک ہاور( مغرو ہیں 

اں لے ٠و‏ = ۷3 

دوفو ل طرف مر کے اور تیب دنن یں متاے *ہ = 30 

ا لے تہ ہے3 شی ہوجائیگااورمستلہ 1.3 کی رو سے چم بیکہہ کے ہی ںکہ کی 3 ےم ہو جائیگا۔ 

انس ے3۴ 0 ژ لک کے یں جہاںء کول ع صردے۔ 

ہک جکر یھن یں مات ے 9٥‏ = 3 من 

ا ںکامطلب ےک "ا بھی 3 ےم ہوجاگا۔اس ےہ بھی 3 ےم ہوچائیگا۔(متلہ 13 کی رو ے جب 3 (p=‏ 

اس ےہ ادر عم ےم ایک شترک جزوضر لپا ے۔ 

اس میق کی رتا کہ م اور ابا بھی مفرد ہیں- 
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اوری تاداس لے ہوا کم نے نماطاف رن کیا ت اک ۷/۵ ران ے۔ 
وی لاس می تم نے پیا نکیا تھا 
٭ ک ای نا اورغی ناش عر دک حاص لم اورذرق خی نان ہوا ے اور 
٭ ایک نرعن راو ری :اق عددکا اص ل ضر ب اور وص لیم خی ناش موتا ے۔ 
یہاں تم با نمس مالا تکونا ‏ ت لر تے ہیں ۔ 
مال 10:دکھا کہ لہ - 5 خی راطق ے۔ 
گیا : نے اس کے مرخلاف ڈخ کرت ہیں کہ 5-3 اع ے 
ن تم وو بھرمضردا دراو اور و معلو مک کے ہیں(0 ج ف کے لے ٠‏ پت 
3 - 5 ہو ا کے 5-۸3 ےا مساواتکودوبارو ت تیب د سے پک اتا سے 


5b — a 
ا‎ 
b و‎ 


یوگ اورطے کچ اعداد ہیں اس لئے شی الس کا وراس لے 3 بھی اع ہے۔ 
ان یا میق ت کاٹ یکرتا ےک وھ 
بتضاداں لے ہوا ہیوت تم نے غلط مانا یاک 5-3 ماق ے۔ 





اس لے ہم نیا لے ہیں کہ ل-5 را ے۔ 
مال 11: رھاب ےک 3/۷7 خی اضق ے 
کل :اس کے غلا ف چم مات ہی ںکہ 32ع ے۔ 
نی تم دو ہا م شرواعرادی اور را علوم کر یں گے جس میں 0 + جا ہوا یلرک = 3/2 
وو پارو تیب د سے یں حاصل بوتا سے = ۷/2 
کیہ 3, ادرا جج اعدادہیں اعت چ ای لئ تہ بھی نط ہوگا۔ 
ین ا تیش تک اٹ یرتا ےک 2 غیرناطق ے۔ 
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ا لے پھر نی کے ی ںکہ 32 خی علق ے۔ 


e 


1.307 

1 شات کے ۷5 رات ے۔ 
2ے مایت ےکلہ 2/5 + ور کے 
3 مر رڈ لوغ رن گناہ کے _ 

di) 6V2‏ کل رت چنا 
5ت اعداداوران ےش کی اپار نظ رای 
فی کلاس ںآ پ نے سا ےک نات اعدا وکا شی پیا بات ے پا خی کہا ری ےا کش میں مم ایی نال 
عرو جس کا 0 ۶ 8 ہوا ی پر ہے چا کے کے مو رکم رسس کک ری پھ یلاو عم او رکب یرم اورک رارک سے _ 
ایام کہ تی ثا ےل کے ہیں ا ےن درج بل اعدا د ےوک نے ہیں_ 


(Iv) 23.3408.‏ 0.0875 )111( 0.104 )11( 0.5 )( 
104 104 
أب = ے 0.104 i)‏ ہے وہ تا 








233408 23348 
(iD 0.0875 = _8/5_ _ 5 (iv) 23.3408 = : 
10000 04 10000 10 


جیی اکآ پ کے سکت ہی ںکہ یقام اعداداپنے اگ اع دادس ظا ب کے جا کے ہیں کک نب نا0 یکول قوت سے 
اسے تم شا رکتندہ اورضب نیا کے درمیان تتا مشت رک اجڑ ا ے ضر لوجنس کر ےک یکوشن کر ے ہیں اور و یھت ہی ںک 
می ںکیا حاصل موتا ے۔ 


3x5 3 )‏ 375 
کے کک گا 0.104 رز جک = 0375 رن 
e 0 «5 35‏ 
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x7 ×51‏ 27 233408 7__ 875 
مک کے ے ت = 23,3408( سر جج ات 


کیا آ پکوکی موہ( بترن ) کے ر سے ہیں یس سے الما اہ وتا ےک ہم نے ایک تی ع روو کا ری پچھیلا وکو 
ایک تا عدد جال ماود بام مفرد ہیں ۔ پت اورب نما ن و )کے مفرداجزاۓ ضر صرف 2 5 وولو ںکی 
قو یں ہیں اور ہیں علوم کہ اییاہعی موک یوت 10 کیو ڑں کے مرف 2 اور 5ہی اج ا ۓےض لی ہوتے ہیں ۔ 

عالائک ہم نے چن ری مشا کی ہیں کا نآ پ دک سکت ہی ں کی کی ی ع ردو سکاعشری یلاح ایک ہے 
اتی عرو س ظا کر کک ہیں جنس کے نب نا کی قوت 10 دز یھ 10 کے داع مفمرداججز ا ے ضر ی 2 اور 5ں اس طرں 
سے شما رگنن اورب فما کے ورمیالی پا شت رک اج ا ۓ ضر یکوکینس کر کے م پا نے ہی ںک اط عدد 1 کیک ل کا ہوک 
جال کےمفر دا زا ےض ری ۰د کی شکل کے ہوں کے جہاں اوہہ یرش اعدادیش 

آ ے اپ نے تج اورک طور پک ہیں 

2 

لہ 1.5:مان لیجئے ×ایك ناطق عللد جم کعشری پھیلائو مختتم ہے تب ×کو و 
کی فکل سی ظاہ ر کیا ا سکاے کا وار را کے رد ہیں آورو کے رد اجر ار ری 


ور ک کے ہیں جہاں اور ٣غیر‏ منفی صحیح اعداد ہیں ۔ 
آپ یس رے ہوں کک ستل 1.5 میں اک راس کے میں غو رک می تو کیا ہوگا۔ 


یی اکر مار ے ای کی شح لک ایک نا عددایما ہے جس میس و کےمفرذاجز اۓ ضر ی "2*5 کی نکل کے ہیں 
ال اورم رش جح اعداد ہی ست کیا کا ری پچھیاا و ے؟ 
یئ د یھ ہی ںک ہک یاکوئی دامع وجہ ہے الکو یھ ےکا آپ اس بات سے ضرو راتفا کر ہیں گےکہ مس شک ےکی 
ھی نات عرد جہاں داء مہ 10 یکو فقوت ے کاش ری چیا ڑم موک _ 
ایس لیے یک :أشندان قد ہوک کیک کےایک :اعت عرد جہاں ہے "2'5 کیک لیا ےکوایک تال ناش 
عدد سے کی کل میس تد لکردمیں چہاں دا یہ 10 کی ایی توت ہو۔ 
ےسہییس نی چر مرھاند بر یی 
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و و پروے و و ۱ 

79م ۔ کپ ۔ 2ے د (م 
10 کوےوپرتو 2 .8 
13x2 104‏ 13 3ا 

4 سے کت س کے ( نم 


10 مخ پر و 5 125 
Tx5 875‏ 7 5 

5 - سے سے ے کم ےے نے ہے 
10 4 7 4 5 4 80 )111( 





14588 2” x7x521 2° x7x 521 88 


(1v) . 


100 و +2 54 625 


انامشالوں سے ہہ بات دا وجا ےک ہم سم کی کل وا سے کی کی ناعتی عدوو جہاں ہی23 کی ٹک ل کا ہے 


e e 


کے میا ول اق عدد س تبد بی لک کے ہیں جہاں 10 یکو قوت ے اس لئ لے نا اعا دک کی چیا و کم 
ہوا ہے۔اسے اتے نپ یکو ری طور رک ہیں ۔ 


= 8 





م 7 _ 
ملم 1.6:مان لیجئے < ٭ ایك ناطق عدد ہیی تب اس طرح کہ وکی منفرہ اجزائے ضربی 


7 کی شکل کے ہوں گے۔ کا عشری پھیلائو ہمیشہ مختتم ہ وگا اب ہم ایسے ناطق 
اعداد کے بارے میں جانۓ کے تیار ہیں جن کا عشری پھیلاؤغیر )0.142857 
مختتم اور تکراری ہے ۔ايك با ر پھر ہم ايك مثال پر غور کرتے ہیں 10 را 








: 1 
5ہے۔یعنی - یہاں باقی1,5,4,6,2,3,1,5,4,6,2,3ہیں اور مقسو م علیہ 7 
وٹ می کہ یہاں نب نما 7ء صاف ظاہرے و کی غ لکا یں ے ۔اس لے 14 


ستل 5 1اور6. 1 کی روے > کاش ری پچھلا پت نہیں ہوک لصف رجہ یبھی باق کےطور یر 

یں آ گا ۔(کیوں؟) اور بای ا۶ی مرج کے بعد اپآ پکود ہرانے گ ےکا سے ا 

ہیں کے نمار نج ست میں ہندرسو ںکا ایک جلاک جو 142857 سے لگا جج سک یگھرار 0 

ریگ 00 
جوہم نے < کے ستل یس یھ دہ تام ار تاک اعداد کے لے درست سے جوستلہ 30 

5 اور 1.6 سکیل شای کے گے ہیں ۔ ای ے اع داد کے ے مار ے ‏ ں ایک مستلرے۔ 
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E: ٍ‏ 
مسیلہ 7اك q‏ 1 ہاںوءو(ہەسضمہن) میں ء ایک کل یرد ون یس کے مفرداجزاۓ ضر بی 
7 ک شل کے یں ہیںہ جہاں +وواور ہر خی اعداد ہیں تہ کاعشرىی پچھیاا غر اورک رارک موک _ 

کور پالا مطالھ ےم تیاغ ہک کے یں ک کی کی علق ع دھاش ری پیا دیا وک م ہوگا پا خی نتم ھراری_ 


1.4 
1 یم کیے اخیر بیا نکی کمن در ذب ل مق اعدا دھاش ری چیا وک ے ا فم کک راربی۔ 
15 ۱ 64 7 17 7 و _ 
(1v) 1600‏ 455 )111( 8 )11( درد )1( 
6 129 : 23 ۱ 20 
(٦) 343 (v1) 2352 (v11) 225775 (v111) 15‏ 
717 09 
مد (1X) 50 (xX)‏ 


2_ کور دبالا سوا ل یمر 1 می د سے کے ان قمام ناع ا راوھک ری چیا و علوم چ کا ری چیا وک ے۔ 
3- من درج و بل شتی اعرا وکا شی چیا ےد ا گیا ےب ہرحوال بیشن بنا ےک وہ زا ہیں پاس اکر وہ ک 
کل کے نا اعدراد ہیں ٹ2 آپ و کےمفرداججز ا ۓ ضر بی کے باز ےکی اہ کے ہیں۔ 
(i) 09 (ii)_ ۸.11000 (iii) 709‏ 
6اصہ 
اس باب می لآ پ نے من درج ذ یل نقا طکا مطال کیا 
1- یں جک ماو ددشت کم از کے کے ل اعادو اور رت 77 
bq +r‏ > 1ء ,ط > <r‏ 0 کوک یکرت ہیں 
2_ فلی ر ںای کا الوم :ا سک بنیادافلییس کیم کے معاونہ پر ہے اس کے مطا بی دوشبت ع اعدادہ اور ء 
bU‏ < کا 7 یی ط بت ےم ل کیا ہا کا ے۔ 
رم 1: و اورم معلومکرنے کے لے تیم کے معاوتہکا ا طلا ن کے + طس ہ ہا .> > 0 
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ترم2: گر( - 21 oi bHCF‏ + لوا اور برافلی ری کے مما وک استمال سے _ 
ندم 3 ا لن لکوج بکک چاری رکے ج بک کہ باق صفرہوجاۓ اس ھرعلہ شوم علیہ ( ,۵ 1C۴)‏ ہوگا اور 
اور -HCFG,b) = HCF (b, r)‏ 
3 حا ب کا ہنیادی مل 
ہرم رکب عدوکومفرداعداد کے مال ضرب کےطورپ ہکا ہر(اجز ا ے ضر یی لی ل کر کے ہیں ءاجز ا ے ضرف یک 
کیل نرو ے بل ہی اجزا ے ضر کی تج بخلف ہو_ 
4- اکر مفردےاورجر 2ه شیرتا تب تہ کی شر ےک جہاں ہ ایک شت عردے۔ 
5ي ثابت منک 3.2 رر ن۔ 
6 مان م ایک ایا اع مد ےج کاش ری پھلا وت سے جب مرکو کی نکل میں نلا برک کے ہیں جہاں 
اور و پا کی مفمرد ہیں اور و کےمفمردا مز ا ےرل "2'5 کی کل میں ہاور ہز خی شف یپ اعداد ہیں۔ 
7ے ا ِ 2 ایک نا عد ےجبل چ کے شرا ج ا ے ضر 9 گیشکل میس ں جہاں اور خی 


ہچ اعداد ہیں بحب کا نشی پیا وک ے_ 
8 مان سے = ایک ناطق عرد جب کے مغرو اجا ے ضرلی ”275 کی شکل میں نیس ہیں جہاں 


۹ 


ور اور ہہ خی نف یچ اعداد میں تب ب کاش ری پچھیاا و غر م او رگراریی ہوگا۔ 


ا 
قار کے ےلوٹ 
آ پد کے کے ںکہ ,م × r) # p X q‏ مو (p, q, r) x LCM (p,‏ 7 ہراںل J 709 r‏ 
8د کے ہت اعراد0],و اور کے مث رر چو درست ہے۔ 


7٦۹ 
۲1٠٢ ) p, q): ۱٦1٠۷٢ )4,۲( ۰ 1-7 ) p,r) 


__-.: ۰ت‎ 
HCF (p.4. = ۲:0٥٥۷) 0, (و‎ ۰.۱۷07۸7), r) LCM (p, r) 


LCM (p,q,r) = 
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